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 جدع مشترك علمي

 
  1تمرین  
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  \∋x ليكن -*

    fx D∈ 2 یكافئ 1 0x − ≠  
2             تكافئ     1x ≠  

1x                تكافئ  1x و ≠ ≠ −  
}        إذن  }1;1fD = − −\  

   دالة فردیةfبين أن   ن-*
} من x  لكل  }1;1− −\   :       { }1;1x− ∈ − −\  
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  دالة فردیةf  إذن 

)    fD من b و aبن أن لكل عنصرین مختلفين نب  -2 ) ( )
( )( )2 2

1
1 1

f a f b ab
a b a b

− +
=

− − −
 

} من b و aليكن  }1;1− a حيث    \− b≠  
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] على fحدد منحى تغيراتن -3 [ و1;0] [ستنتج منحى تغيراتها على ن و ∞+;1] [ و−0;1[ [; 1−∞ − 

} من b و aلكل عنصرین مختلفين لدینا  }1;1− −\    ( ) ( )
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] من b و aليكن [0;1  
0   ومنه  1 ; 0 1a b≤ ≤≺ 2  و بالتالي ≻ 20 1 0 1 0 1ab et a et b≤ ≤ ≤≺ ≺ ≺  
2  ومنه  21 1 2 1 1 0 1 1 0ab et a et b≤ + − ≤ − − ≤ −≺ ≺ ≺  
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] تزایدیة على f ومنه ; [0;1  



[ تزایدیة علىf فردیة فان f و حيث أن  ]1;0−  
  

[ من b و aليكن [1;+∞  
1   ومنه  ; 1a b; 2  و بالتالي ; 21 0 1 1ab et a et b≤; ; ;  
2  ومنه  21 2 1 0 1 0ab et a et b+ − −; ; ;  

 إذن    
( )( )2 2

1 0
1 1
ab

a b
+
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[ تزایدیة  على f ومنه ; [1;+∞  

[ تزایدیة علىf فردیة فان fو حيث أن  [; 1−∞ −  

  f  جدول تغيرات  -4
  
  
  
  
 

  2تمرین
      ( )Pو ( )Qمستویين متوازیين قطعا  .    ( )A P∈ و BCD ثلث  ضمن م( )Q .   
     I و J و  K منتصفات [ ]AB و [ ]AC و [ ]ADعلى التوالي  .  
      ( )CK یخترق المستوى ( )P في R.  
  الشكلاءنشإ -1
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
)تبث أن ن -2 )IJK // ( )P 

] ي  منتصفJ و I لدینا ABCفي المثلث  ]AB و [ ]AC على التوالي   
) ومنه  ) ( )//IJ BC   و التالي         ( ) ( )//IJ Q)      1)        ( لأن( ) ( )BC Q⊂(  

] منتصفات Kو ABDIفي المثلث  ]AB  و [ ]AD على التوالي   
)ومنه  ) ( )//IK BD   و التالي          ( ) ( )//IK Q)     2)      ( لأن( ) ( )BD Q⊂   (  

)وحيث أن   )IJ و ( )IKج أن نستنت) 2(و )  1( من  متقاطعان فان( )IJK // ( )Q  



)و بما أن  )Q // ( )P فان ( )IJK // ( )P 

) أن بثتن -3 ) ( )//CD AR  

)        بما أن  )CR و ( )AD یتقاطعان في K فن النقط A و C و D و Rمستوائية   
)       ومنه المستقيمان  )AR و ( )CD         3( مستوئيان(  

)       لدینا  )Pو ( )Qومنه ن قطعایا متواز   ( )Pو ( )Q منفصلان   
)        وحيث أن  ) ( )CD Q⊂ و ( ) ( )AR P⊂ فان ( )AR و ( )CD       4( منفصلان(  

)نستنتج أن ) 4(و )  3(      من النتيجتين  ) ( )//CD AR  
 

 
 

 


