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Olympiades de Mathématiques — 1:*SM — 2006
Correction du test 4

Exercice 1 :
L’inégalité des moyennes arithmétiques et géométriques donne :
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Exercice 2 :
Soit N le nombre cherché.

Ona:N=a+(atl)+ ... +(at+t8) =9 (at4)

N=b+(bt+l)+... +(b+9) =5 (2a+9)

N=c+(ctl)+... +(ct10)=11(at5)
Donc N est un multiple commun aux trois nombres 5, 9 et 11.Le ppcm de ces
trois nombres, c'est-a-dire 495, répond aux conditions du probléme.
Eneffet: 495=51+52+...+59=45+46+ ... +54=40+41+... +50

Exercice 3 :

Enprenant x=0ety=1,onaura f(- f(1)) =0 et poury =- f (1), on obtient
f(x)=(1+f (1)) —x. Posons a=1+f (1), en tenant compte de la propriété

s 1 . 1 s .
vérifiée par f on aura a = 5 et la fonction f(x)= 5 vérifié les conditions du

probleme.
Exercice 4 :

Soit G le milieu de BC et E le point tel que
AGED soit un rectangle.
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Posons BG=CG =aet BE =b.
Ona:BD=AD=a+b
Et CD? = CE? + (BD? - BE?)
= 5a + 6ab +b?
V3

Ainsi,D/C\B < % < CE > TCD

< a?+b* 2= 2ab , ce qui est vrai
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