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Olympiades de Mathématiques — 1°° SM - 2006
Correction du test 2
Exercice 1 :
2 2 2 2 2 2
ona ° 1, b2+1 o Ja?+1b2+1 ot 2/a +1b67+1 (l+lj(l+l)
b a b a b a a b
et on sait que pour tout x >0, X + ; 22 , d’ou le résultat.
Exercice 2 : D W C

On a AY = AZ, BX = BY, CX = CW et DW = DZ.

D’ou : AB + CD + BC + DA *
= AB+CD +BC + DA zl, -
= AB + CD + (BX + XC) + (AZ + DZ) X
= AB + CD + (BY + CW) + (AY + DW)
=218

Exercice 3 :

On remarque que pour x = 10 I’équation est vérifie.
Posons y = 10 — x.L.’équation devient :

\/4—y +\/3—)} +\/2—)/ :\/6—)/ +\/7—y +\/8—y
4 3 2 6 7 8

On a nécessairement y < 2,

-2s1-2 Yo Yl Y
’ 7 2 8

Siy <0 alors

Et I’équation est imposible.
De méme pour y > 0.
Donc x =10 est la seule solution.
Exercice 4 :
Pour tout entier naturel n on a :

_1+f(n) _1+f(n+1): b 1 _
f(n+1)_l—f(n)’f(n+2)_—l—f(n+l) f(n)Douf(n+4) f—(n+2) f(n)

Ainsi £(2005) =1 (2001) =...=f(1)=2 d—‘ﬂ}'d\ &_A} dfn\j
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