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   1 تمرين    

                  ( ) ( )2; 1; 1 ; 1;1; 1A B− − − − )         و − )P 2 معادلته  مستوى 2 1 0x y z− + + + =   

)  و                           )Dمستقيم المعرف بـ  ال     
2 2 0

2 0
x y z
x y z
− − − =

 − + =
  

)حدد ن -1 )( );d A P 

) بما أن )2; 1; 1A − − ) و− ) : 2 2 1 0P x y z− + + + )   فان = )( ) ( ) ( )2 2 1 2 1 1 2;
34 1 4
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− × − − + × − +
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)بين أن ن -2 ) ( )//AB P 

)لدينا  )1;2;0AB
JJJG

)   و  ) : 2 2 1 0P x y z− + + + ) ومنه = )2;1;2n −
G

) منظمية على  )p  

2 2 0 0n AB⋅ = − + + =
JJJGG

n  ومنه  AB⊥
JJJGG

  
)إذن  ) ( )//AB P                  

)حدد معادلة ديكارتية للمستوى ن -3 )'P  

) لدينا  )'P المار من A و ( )1;1;2n −
G

2 ومنه معادلته على شكل منظمية عليه 0x y z c− + + + =  

)و حيث  ) ( )2; 1; 1 'A P− − − 2 فان ∋ 1 2 0c− − + 1c  أي أن = =  

)  إذن  )' : 2 1 0P x y z− + + + = 

)حدد معادلة ديكارتية ن -4 )Qللمستوى المار من B و العمودي على المستقيم ( )D  

)  لدينا  )
2 2 0

:
2 0

x y z
D
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− − − =
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)منه  و )

2 2 0
: 2 0
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− − − =
 − + =
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)  أي أن  )
5 4

: 3 2
x t

D y t
z t

= +
 = +
 =

)  و منه  )5;3;1vG موجهة للمستقيم ( )D  

)  لدينا المستوى  )Q عمودي على المستقيم ( )D ومنه ( )5;3;1vGلى  منظمية ع( )Q 

) و بالتالي معادلة  )Q 5 على شكل 3 0x y z c+ + + =  

) وحيث أن  ) ( )1;1; 1B Q− − 5 فان ∋ 3 1 0c− + − + 3c أي أن = =  

)  إذن  ) : 5 3 3 0Q x y z+ + + =  

  2مرينت     
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)حسب ن -1 ) ( ) ( ) ( )1 ; 3 3 ; 8 ; 1f f f f− 
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 .هندسيا ول النتيجتيننؤ ثم 0 و يسار 0 على يمين fدرس اشتقاق الدالة ن -2

( ) ( )
3

3
20 0 0

1
0 1 13lim lim lim

3x x x

x xf x f
x x x+ + +→ → →

−−
= = − = −∞  

)  و0 غير قابلة للاشتقاق على يمين f ومنه )fC على اليمين0 يقبل نصف مماس عمودي عند   

( ) ( ) 2

20 0 0

arctan0 1 arctan1lim lim lim 2
1x x x

x xf x f xx
x x xx− − −→ → →

+− += = + =
+

  

)  و0 قابلة للاشتقاق على يسارfومنه )fCعلى اليسار0 عند 2ماس معامله الموجه  يقبل نصف م   
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( )
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31
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++ + +

  

    fحدد جدول تغيرات ن -4    

] [ ( )
3 2

3 2

1 10; ' 0 1
3

xx f x x
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 
 

  

  ] [ ( );0 ' 0x f x∀ ∈ −∞ ;   
  f  جدو ل تغيرات 
+∞                       1                           0                     −∞x  

   +         0            -  +  ( )'f x  
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−                                                 
2
π−f  

  

( ) 3 3
2
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 
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x

π
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= + = −
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  درس الفروع اللانهائية ن -  أ-5    

)  لدينا  )lim
x

f x
→+∞

=    و ∞+
( )

3
2

1 1 1lim lim
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f x
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) ومنه  )fC يقبل اتجاه مقارب معادلته  
1
3

y x=  

)  لدينا  )lim
2x

f x π
→−∞

= )  ومنه − )fCمعادلته  أفقيرب  يقبل مقا 
2

y π
= −  

)شئنن -        ب )fC منحنى الدالة f   
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[ تقابل منgبين أن  ن- أ -6        نحو مجال يجيب تحديده ∞+;1]

] [ ( ) ( )1;x g x f x∀ ∈ +∞ =  

        g متصلة في  ] [ و تزايدية قطعا على ∞+;1] [  و ∞+;1] [( ) 21; ;
3

g  +∞ = − +∞  
  

[ تقابل منg           ومنه   نحو∞+;1]
2 ;
3

 − +∞  
  

      −1gنشئ منحنى الدالة   ن - ب

[ على f متماثل لجزء منحنى    −1gالدالة      منحنى    ) يمكنك إنشاءه بسهولة (∞+;1]

  
  3تمرين      

( ) 5 4 16f x x= +  

)حسب ن و \ قابلة للاشتقاق على fبين أن ن -1 )'f x لكل   x  من \. 

    fD = \  

4الدالة      16x x→ 4و ) دالة حدودية ( \قابلة للاشتقاق على  + 16 0x x∀ ∈ +\ ;  
  \ قابلة للاشتقاق على f    ومنه 
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3
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x
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2

16 2lim
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x
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   f منه   و2في  قابلة للاشتقاق
( ) ( ) ( )

5 4

2 2
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2 2 5x x

f x fx f
x x→ →
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